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國立臺灣海洋大學河海工程學系 2022 工程數學(二) 第三次作業參考解答 
 

系級：                   學號：                   姓名：            

 

1. 對於兩曲面 122  yx  與 zyx  22  試求其交線上任一點之曲率與扭率。 

2. 試求曲線 3)2)(1(  yx 上任一點之曲率 與扭率 。 
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示式為何 ? 

4. 試求空間曲面 222  yyxz  在位置 )2,0,1( 之單位法向量與曲面   

   333  xyxz  在位置 )3,0,0( 之單位法向量。 

5. 求曲面 32  zyx  與 4ln 2  yzx  在交點 )1,2,1( 之夾角?  

6. 試求曲面 )sin(xyz   在位置 )0,0,1( 之切平面與法線方程式。 

 

參考解答: 

 

1. 兩曲面交線可由 122  yx  可得 tx cos  與 ty cos  帶入 zyx  22  
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3. 由 Frenet 定理可知: 
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  兩曲面之夾角為 cos2121 nnnn


   




  39.73)rad(2809.1
1718

5
coscos 1

21

211

nn

nn




  

 

6. 由曲面 )sin(xyz   可知 kxyjyixkzjyixr


)sin(  

  在位置 )0,0,1(  

  ikxyyjirx


 )cos(01  

  kjkxyxjiry


 )cos(10  

  kj
rr

rr
n

yx

yx







2

1

2

1





  

  切平面方程式為 0)( 0  nrr


  0)
2

1
,

2

1
,0(),,1(  zyx  

                               0
2

1

2

1
 zy  

                               0 zy  

  法線方程式為 0)( 0  nrr


   

               0)
2

1
,

2

1
,0(),,1(  zyx  

               0)1(
2

1
)1(

2

1
)(

2

1
 kxjxizy


 

               1 x  且 0 zy  

  

   或是 0)( 0  nrr


 即 0//)( 0  nrr


 

                       t
zyx









2

1

2

10

1
 

                       tztyx
2

1
,

2

1
,1   

    由 ty
2

1
  與 tz

2

1
  可得 2 zy  


